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8. Hacemos el cambio de variable x +2 =t —t =2 — 2, dt = dx:

x 2 2 2
/< dx / dt /dt+ t—2dt:1n(t)+¥:ln(x+2)+— (1)

r+2)2 x +2

11. Hacemos el cambio de variable x = t? — dx = 2tdt, cambiando los limites a: x =0 =t = 0
yvr=1=1t=+41

1 1 1
/(1+\/E)8dx:/ (1+t)82tdt:2/ (t + 8t + 28t> + 56t* + 70t° + 56¢° + 28t" + 8t* +17) dt
0 0 0

Resolviendo la integral que ha quedado:

1 1
8 1, 8, _, 565 35, . Tg 84 1, 4097
1 de =2 |z + 0+ Tt + =+ —t" + 8"+ %+ —t" + —t?| = ——
/O(Jr\/i) T {2 Ht T+ T 8T+ S+ G+

14. Hacemos el cambio de variable x = sen 0 = dx = cos 0d0:

1
/xsen_1 r = /x arcsenr = /sen@cos 00dh = 5 /sen(2«9)«9d6 (4)

Y ahora integramos por partes (u = 6, dv = sen 6d#):

= 411 (8(:03(29 - —sen (20 )
Deshaciendo le cambio de variable:
= i [arc sen x (1 — 2x2) — x\/l—ixz] (6)
17. Integramos por partes (u = x?,dv = cosh(z)dx)
/:p2 coshz = 2*senhx — 2 / rsenh zdr = (:L‘2 + 2) senh z — 2x coshx (7)

Done hemos vuelto a integrar por partes (u = z,dv = senh(z)dz).

20 Hacemos el cambio de variable x = t?:

/cos (\/E)dx:2/tcos(t)dt:2(tsent+cost) =2 (Vasenyz +cosyvz)  (8)
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26. Integramos por partes (dv = 2%, v = In(1 + z)):

3 1 3
/x21n(1+x)da::%ln(1+x)—§/(1ixd:c) =
3 1 1
Ix—ln(l—l—m)——/ P —r4+1-— dr | =
x31(1+) o e R F R rY
= —1In r)—=z|z2°—=z2"+x—1n x) ) =
3 3\3 2
1

=15 [6(2° +1)In(1 4 2) + z (22° — 32° — 62)]

29. Completamos cuadrados en el radicando:

/m /W /\/ﬁ
3 b (-4

35. Utilizamos las relaciones de dngulo doble:

1— 4
—C(;S( :v)’ cos? (x) =

(10)

1 + cos (2x)

sin? (2z) = 5

, sen (2z) = 2sen x cos () (11)

1 1
/sin2 x cos* xdx = 1 / (4 sen” x cos? 35) dr = 1 /sen2 (22) cos® xdr =
x)

1 1
=3 /sen2 (2x) ( +COS

:é/sen (2z)dz + < /sen (2z) cos (2z) dx =

(sen’ (2z) + sen® (2z) cos (2z)) =

1
=16 (1 — cos (4x)) dz + E sen® (22) =
1 1 1
=& sen” (22) + T (a: + 750 (4x)>
(12)
38. Utilizamos las relaciones del dngulo medio:
1 + cosz = 2cos? (g) , senr = 2sen <§> cos (g) (13)
/1+cosxdm:/ cos” (3 dr —
sen x sen (%) oS (%)
(14)
B / coS (%)
~J sen (%)
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41. Integramos por partes (u = x°, dv = cosh xdx):

1

1 1
/ coshzdx = (1:5 sinh 13)1_1 — 5/ o' senh vdw = —5/ z* senh zdr =
—1 -1

2022 cosh xdx = /20x3 cosh xdx =

2 ' 2 (15)
60 senh zx*dx = — 60 senh zz°dx =

-1

~1
1

= -5 (x4coshx)1_1—|—/_l
1

=20 (303361th)11—/1

I (132 cosh x)l_l + / 120z cosh zdx = / 120z cosh zdx =

= (z senhaz)l_1 — (120 coshx)l_1 =0

44.
w/4 w/4 w/4
/ cos® 0df = / cos? O cos Hdh = / (1 + sen* 6 — 2 sen? 9) cos 0df =
0 0 0
w/4 w/4
= / cos 0do + / sen? 0 cos 6dh — 2 / sen? 6 cos 6d6 =
0 0 (16)
1 w/4 1 w/4
= (sen 9)3/4 + (— sen” 0) -2 <— sen® 0) =
) 0 3 0
I S S S -
V2 202 3V2 60V2
47.

/(932+1)$(x2+4)dx:%/(x211_x214)dx:%/<%ln<x2+1)—%ln(xQ—i—él)):

1 2?2 +1
=—In

2+ 4

50. Hacemos el cambio de variable z = t3:

/e%dx = 3/ett2dt =3 (tQGt — 2/tetdt) =3 (tzet -2 (tet — et)) = (18)

= 3t%e! — 6te! + 6e' =

(=}

Deshaciendo el cambio de variable:

— V" (3x2/3 — 6213 + 6) (19)

53. Integramos por partes (u = z% + 4z — 3, dv = sen (2x) dx):
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/ (2° + 4z — 3) sen (2z) dz = —% (2® + 4z — 3) cos (2z) + % / (2x + 4) cos (2z) dx =

(20)
Volvemos a aplicar integracién por partes (u = 2x + 4, dv = cos (2z) dx)
1, 1 1
= —— (2” + 4z — 3) cos (2z) + = (2z + 4) sen (2z) + ~ cos (2z) =
=1 [(7 — 8z — 22®) cos (2z) + (2x + 4) sen (2z)]
59. Esta es inmediata:
earctan T arctan

/1+x2d9§:e (22)

62. Hacemos el cambio de variable t = z5:

8 1
Vi G/x—dx:6/ -t -1+ dr =
1_|_\/— 1+ 22 1+ 2? (23)

2 2
:6<7—€+§—x+arctanx> =

Deshaciendo el cambio de variable:

t7/6 t5/6 t3/6
_ (7 -t /6 4 arctant1/6> (24)
65.
/ 1+w—/ Ltz dm—/—l dx+/Ld$_
Vi—z J via2" ) Via? Vi—az2 (25)

=arcsenz — V1 — x2

68. Completamos cuadrados:
1 1 5 1\?
V14 o —22dx = —1—1—1— 1 x4+ 2?2 |dx = 1 \#—3 dr =
(26)

Sl
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Hacemos el cambio de variable WG (x — 5) =gsend

5 9 5 1+ cost B
_1/0080d9—4/( 5 )d@—

:§@+iwmw0:

Deshaciendo el cambio de variable:

e[ 2] A - (G 6-3)
= — |arcsen |—= (z — = — |z —= ——=lz—= =
8 V5 2 V5 2 V5 2
5 2 1 1 Jiti— 2
= —arcsen |— (x — = = x—— r—z
8 V5 2 2
71. Hacemos primero integracién por partes (u = x, dv C(‘:Snj; dz):

sen x 1
rsecxrtanxzdr = [ x 5 de = — dz =
cos? CcoS X CcoS X

Ahora hacemos el cambio x = arctan0:

/\/1—1—62 x
cosz

1+62 cos T

— arcsenh (tan )

74. Hacemos el cambio de variable e* = ¢:

1 @ 1
/______dx:/L__i__dx:/_____ﬁ:
14 2e% —e® er 4 2e%r — 1 t+2t2 -1
1 1 1 1
:gfﬁdt:§/l—zgdt=
2 3 (t+5)" — %

16

8 1 2 4t +1
= ——/—2dt = —— arctanh <—+> =
TS ;

Deshaciendo el cambio de variable:

2 de” + 1
= —— arctanh
3 arctan ( 3 )

77. Hacemos el cambio de variable e % = t:

1 e " 1 t?
/e3$—ezdx_/e%—1dx__/t%—ldt__/l—ﬁdt_
1

:_/<_ l_tz)dt:—(—t—i—arctanh(t)):

Deshaciendo el cambio de variable:

= ¢ % — arctanh (e‘x)
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80. Completamos cuadrados:

_sen (2z) / 2senx cosx

\/W val cos4
(35)

—2/3 1
/ / SONT oS T dx = —arcsenh (g cos? x)

(3052 )




